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Le baréme est indicatif
Consignes:
soigner lo présentation de volre copie,
respecter ['ordre des exercices,
numéroter les feuslles, les exercices,
étre concis dans ves explications,
encadrer les résulats finauz
Jusqu'a £ points de pénalité pourront éire soustraits en cas de non respect de ces consignes

Exercice 1. — (5 points)
On considére la suite (un), oy définie par
up =2

4 -un.1-+3
Up = u—n_l———*—:-z—.Vﬂ- € N*

(1) Calculer uy,us.

(2) Montrer par récurrence que pour tout n € N, ona u, > 0.

Uy — 3
Up + 1

(3) Soit la suite (v,), o définie par : v, =

a) Caleuler: g, v;.
b) Exprimer v, en fonction de v,—.
¢) En déduire la nature de la suite (v,),,o et donner ses éléments caractéristiques.

n
(4) Exprimer alors v, et S, = Y. v; en fonction de n.
i=0

Exercice 2. — (5 points)
On considére la fonction f réelle & une variable réelle définie par :

f (@) = 14z si z<0
1 V2z+1 si >0 °

(1) Déterminer 'ensemble de définition de la fonction f.

(2) Montrer que la fonction f est continue en zg = 0.

1{_2_/



i [ (z) = f (=0)

(3) Calculer pour 25 =0 les limites suivantes: lim 1) = (20) et
T—Lg T — To T—g I — g
x>xp z<zg

(4) La fonction f est-elle dérivable en 2p=10 7

Exercice 3. — (6 points)
On considére la fonction réelle f & une variable réelle définie par :

1414
P e

(1) Montrer que l’ensemble de définition de la fonction f est Dy = R**.
(2) Etudier la continuité de la fonction f sur Dj.

(3) On admet que la fonction f est dérivable sur Dy.

a) Calculer la fonction dérivée f’(z) de la fonction f,
b) Déterminer le sens de variation de la fonction f sur Dy,
¢) Montrer que la fonction f réalise une bijection de D ¢ sur un ensemble J que 'on

précisera.

d) Etablir Pexpression de la fonction réciproque f~*(z).

e) Sans calculs, conclure sur la continuité et le sens de variation de la fonction réciproque
£~ sur ensemble J.

Exercice 4. — (4 points)
Soit un réel A € R** strictement positif et la fonction f réelle & une variable réelle définie

par :
flz)=2%-3 A 2?2

(1) Calculer la fonction dérivée premiére f’(z).

(2) Calculer la fonction dérivée seconde f” (z).

(3) Déterminer les points critiques d’ordre 1 de la fonction f.

(4) Déterminer la nature de ces points critiques : maximum /minimum local, point d'inflexion.

(5) Qu'en est-il de ces points critiques (existence, nature) lorsque le réel A est un réel strictement
et qu'on a donc désormais, A € R™* 7



