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Exercice 1 ( 4 points ) :

Soient les ensembles suivants :

A={3FE) el B={u, m,neN*}.
n—+ 2 m + 2n

1. Calculer un majorant et un minorant (s'ils existent) de A4 et B.
2. Calculer (si elles existent) les bornes sup et inf des ensembles A et B.

3. A et B admettent ils des min, des max?
Exercice 2 ( 4 points ) :

Soit f une fonction définie sur R par :
f(z) = (z - 1)(E(z) - 2)

ou £ : z+— E(z) désigne la fonction partie entiére.
1. Etudier la continuité de la fonction fsurR.
2. Représenter f sur l'intervalle [—1, 4].

3. Sur cet intervalle, f admet-elle un maximum ? un minimum ? les préciser si c’est le cas.

Exercice 3 ( 4 points ) :

1
Soit la suite (un)n,en définie par ug € R et upyq = E((un)2 — 1)(un — 2) + u,,.

1. On suppose que la suite (u,) converge vers une limite . Calculer, en justifiant, cette
limite.

2. On suppose up = 0, étudier la convergence de (u,,).

. : 1
3. Méme question pour uy = 3 et uy = 5
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Exercice 4 ( 4 points ) :
: ; s 1
Soit f: R* — R la fonction définie par f(z) = exp(=).
=
Ou l'application z + exp(z) désigne la fonction exponentielle définie sur R.

1. Donner I'énoncé des théoremes de Rolle et des accroissements finis.

2. Montrer que pour tout z > 0, il existe ¢ €]z, z+ 1] tel que :
: 1 1
fz) - flz+1) = CSCXP(E)

3. Déterminer la limite :

lim 352(0}( (1)—0}( ( 1 ))
T—++00 P & P z+1

Exercice 5 ( 5 points ) :

Soit n € N* et f, une fonction définie sur [0,1] par :

fn(x):l*g-.—ar;“.

L. Montrer qu’il existe un unique u, € [0, 1] telle que f,,(u,) = 0.
2. Montrer que pour tout n € N*, £, (un) > 0,

3. En déduire que la suite (ty,)pen- st monotone et qu’elle converge vers une limite £.
4. Supposons qu'il existe M € R tel que pourtout n € N“onal0<u, < M <1 :

a) Calculer la limite de u? lorsque n tend vers 1'infini.

b) En déduire la limite de suite (u, )nen-.



